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(1) ⊢ (p -> q) -> (q -> r) -> (p -> r)

(2) ⊢ (p ∧ r) ∨ (q ∧ r) -> (p ∨ q) ∧ r

(3) ⊢ (p -> q) ∧ (p -> r) -> (p -> q ∧ r)

� 2(���� 1������) �������� m ���� n ����������������

����������� twice n m � Coq ����������

Inductive twice : nat -> nat -> Prop :=

| tw1 : ?

| tw2 : forall n m, twice n m -> twice (S n) (S (S m)).

(1) ? �������������

(2) ������������������

(3) twice 2 4 ������—���� twice 2 4 �������—�����

� 3(���� 2�����) Coq ��������� filter � f ��������

Fixpoint filter {X :Type} (p : X -> bool) l :=

match l with

| [] => []

| x :: l’ => if (p x) then x :: (filter p l’)

else filter p l’ end

end.

Fixpoint f (n:nat) : nat :=

match n with

| O => false

| S O => true

| S(S n’) => f n’

end.

(1) filter ���������

(2) Eval simpl in filter f [1; 2; 3; 4; 5; 6]. �������� [a1, . . ., an] ���
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(3) filter ��������� (A) ���������� g: bool -> bool -> bool �����
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�� (A): ���� X� �� p: X -> bool, q: X -> bool���� l: list X ��

��

filter p (filter q l) = filter (fun x => g (p x) (q x)) l
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(4) ���������������������

(5) ������ g ������ (A)����������������������� (���
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(6) filter ��������� (B) ��������� g’ �����������g’ ����
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�� (B): ���� X� �� p: X -> bool, q: X -> bool���� l: list X ��

��

filter p (filter q l) = filter (g’ p q) l
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